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Lista de Exerćıcios - Teoria dos Números - Matemática

1 Congruência módulo n

Exerćıcio 1.1. Mostre que a função de Euler satisfaz:

a) ϕ(pk) = pk − pk−1, para todo p primo.

b) Se mdc(m,n) = 1, então ϕ(mn) = ϕ(m)ϕ(n)

Exerćıcio 1.2. Demonstre o Pequeno Teorema de Fermat.

Exerćıcio 1.3. Um inteiro é dito livre de quadrados se ele não é diviśıvel pelo quadrado de nenhum número
inteiro maior do que 1. Demonstre que existem intervalos arbitrariamente grandes de inteiros consecutivos,
nenhum dos quais é livre de quadrados.

Exerćıcio 1.4. Resolva as equações lineares:

a) 7x ≡ 12 (mod 127)

b) 12x ≡ 5 (mod 122)

c) 40x ≡ 64 (mod 256)

Exerćıcio 1.5. Resolva o sistema de congruência linear:
x ≡ 0 (mod 7)

x ≡ 1 (mod 12)

x ≡ −5 (mod 17)

Exerćıcio 1.6. Utilize os conceitos de Toeria dos Números para descrever um problema de criptografia e como
decodificar uma mensagem.
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